TD M41 Séries

Série 1 — Suites numériques
Exercice 1

Calculer lim,,_, z,, pour les suites {z,, },>1 suivantes:

om?+1
1 oy =

3n2+5
9 2 — sinn_

vk
3. Tpn=vVn+6—+vn+2;

4. x, = ncos —sin —3;
n n

5. xp=n—+/(n+1)(n+2);
2

n
7. zn = n(log(n + 1) —log(n));
1
8. x, = mnsin nm [on pourra poser n = 1/t];
n—+m
9. x, =nl/m [Rappel: a® = eP1°8a];

10. @, = n* (log(v/4n? + 3 — n) — log(n));

Exercice 2

Calculer lim,, o z,, pour les suites suivantes, en fonction des parametres a, a et 3:

1. z, =a™;
1—a"
2. = -
T T
3. 2n=(1+a)(1+a?)...(1+a®") [Indication: montrer que (1 —a)z, =1—a2""];
1
4, Ty = Ogan, a > O7
n

5.z, =nP L — L ;
s n+1l (n4+1)>)
6. x, = V2" +a", a > 0;
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n
7.z, = <nj- 1) [Indication: a® = e®1°89];

8. xp=n({a—1),a>0;

Exercice 3*

Montrer que les suites

~ 1 1
un:ZE7 Un:un"i_n'n!
k=0

sont adjacentes, et que leur limite commune est irrationnelle.



